Planche n° 36. Fonctions uniformément continues

* trés facile ** facile *** difficulté moyenne **** difficile ***** tres difficile
I : Incontournable T : pour travailler et mémoriser le cours

Exercice n°1 (**IT)

Pour tout réel x de [0, +ool on pose f(x) = v/x.

1) a) Montrer directement sans utiliser le théoréme de HEINE que la fonction f est uniformément continue sur [0, 1].
b) Montrer que f n’est pas lipschitzienne sur [0, 1].

2) Montrer que la fonction f est uniformément continue sur [1,4o0[.

3) Montrer que la fonction f est uniformément continue sur [0, +ool.

Exercice n° 2 (**IT)

Montrer que la fonction f : x — sin (xz) n’est pas uniformément continue sur [0, 4ool.

Exercice n° 3 (***IT)

Soit f continue sur R & valeurs dans R admettant une limite réelle quand x tend vers +oco0. Montrer que f est uniformément
continue sur R*.

Exercice n° 4 (**%*)

Soit f périodique et continue sur R. Montrer que f est bornée et uniformément continue sur R.
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