Centres étrangers 2014. Enseignement spécifique

EXERCICE 2 : corrigé
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OA; =lz1| =18+ 8i| =81+ =8/12 + 12 =82
et

AoA7 =lz1 — 2ol =18+ 81— 16/ = | -8+ 8i| =8 — 1 +1i| =8/(—1)2 + 12 = 8V2.

Donc, OA; = AgA; = 8v/2 et le triangle OAgA; est isocéle en Aj.
D’autre part, OAg = |zo| = |16| = 16 puis

A102 + A1A2 = (8ﬁ)2 + (8\/2)2 — 128+ 128 = 256 = 162 = 0A2.

D’aprés la réciproque du théoréme de PYTHAGORE, le triangle OApA; est rectangle en Aj. Finalement

le triangle OApA est isocéle rectangle en Aj. I

2) Soit n un entier naturel. D’aprés la question 1)c),
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Ceci montre que la suite (r,) est géométrique, de raison ——.

2
Puisque —1 < —— < 1, on sait que la suite (r,,) est-elle convergente et que 11111[1 rh = 0. Géométriquement cela
n—-+4oo
signifie que la distance du point O au point A,, tend vers 0 quand n tend vers +oco.

3) a) Soit n un entier naturel.

141 141 T+1 |—1 41|
AnAnil = zng1r —zal = 5 Zn —Zn| = 5 — 1| X |zn] 3 X Th = 7 X Th
V(=12 +12 V2
=T =M
=1nt1 (d’aprés la question 2)).
pour tout entier naturel n : ApAni1 = Thit. I
b) Puisque la suite (1), est géométrique de premier terme 1o = 16 et de raison q = - on sait que pour tout

entier naturel n,
n
2
Th =To X qt =16 <£> .
2
Soit alors n un entier naturel non nul.
Lo =A0A1 +A1A2+ ...+ A 1A =T + 12+ ...+ 1 (’aprés la question 3)a))
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B
Donc,

n—+oo

n
c) Puisque lim (?) =0,

lim L, = 16(\fz+ 1).
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