Planche n° 14. Fonctions trigonométriques réciproques. Corrigé

Exercice n°1

1) Arcsinx existe si et seulement si x est dans [—1,1]. Donc, sin(Arcsin x) existe si et seulement si x est dans [—1,1] et

pour tout x de [—1,1], sin(Arcsinx) = x.

o . , . . T T

2) Arcsin(sin x) existe pour tout réel x mais ne vaut x que si x est dans [_E’ z}
T T s T

e S’il existe un entier relatif k tel que -3 + 2k < x < 5 + 2k, alors -3 <x—2km < 5 et donc

Arcsin(sinx) = Arcsin(sin(x — 2k7m)) = x — 2k7t.

1 1 1
Deplus,onakgl+—<k+—etdonck—{i—}——J puis

2n 4 2 2n 4

X 1
Arcsin(si =x—2m |—+-].
resin(sinx) = x — 27 {Zﬂ+4J

3
e S’il existe un entier relatif k tel que ; + 2kt <x < 77-[ + 2kmt, alors —; <m—x+2kn < = et donc

A

Arcsin(sin x) = Arcsin(sin(7t — x + 2k7m)) = 71— x + 2k7.

1 1 1
Deplus,ké%—z—‘<k+zetdonck: {%—ZJ puis

X 1
. . o A
AI‘CSIII(SIII X) =m—x+21 \‘ J

3) Arccosx existe si et seulement si x est dans [—1,1]. Donc, cos(Arccosx) existe si et seulement si x est dans [—1,1] et
pour tout x dans [—1, 1], cos(Arccosx) = x.

4) Arccos(cosx) existe pour tout réel x mais ne vaut x que si x est dans [0, 7t].

e 5’1l existe un entier relatif k tel que 2k < x < 7+ 2k, alors Arccos(cosx) = x — 2k avec k = L%J .

e S’il existe un entier relatif k tel que —m 4 2kt < x < 2kt alors Arccos(cosx) = Arccos(cos(2kmt — x)) = 2kt — x avec
K — X+
L 2 |

5) Pour tout réel x, tan(Arctanx) = x.

U
6) Arctan(tanx) existe si et seulement si x n’est pas dans 5 + 1tZ et pour ces X, il existe un unique entier relatif k tel que

1
—%t +kr<x< g + k7t. Dans ce cas, Arctan(tanx) = Arctan(tan(x — k7)) = x — k7t avec k = {% + EJ .

Exercice n° 2
1) 1ére solution. Posons f(x) = Arccosx + Arcsinx pour x dans [—1,1].

f est définie et continue sur [—1, 1], dérivable sur ] — 1, 1[. De plus, pour x dans | — 1, 1],

1
VT —x2 V122

Donc f est constante sur ] — 1, 1[ puis sur [—1, 1] par continuité de f en —1 et en 1. Pour tout x de [—1,1], f(x) = f(0) = g

f'(x) =0.

Vx € [—1,1], Arccosx + Arcsinx = ;

2éme solution. Il existe un unique réel 8 dans [0, 7] tel que x = cos 0, a savoir 8 = Arccosx. Puisque 0 < 6 < 71, on a

T T T T T
T T . _ . (T _n_
encore 753 0 < 7 puis Arcsin(cos0) = Arcsin (sm (2 6)) 7 0 et donc
. . . (T T T
Arccosx + Arcsinx = Arccos(cos 0) + Arcsin (sm (z — 9)) =0+ 5~ 0= 5

1
2) 1ére solution. Pour x réel non nul, posons f(x) = Arctanx + Arctan —. Notons que f est impaire.
X
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1 1 1

f est dérivable sur R* et pour x non nul, f'(x) = T T = 0. f est donc constante sur ] — oo, O et sur ]0, +ool
T+
x 7
(mais pas nécessairement sur R*). Donc, pour x > 0, f(x) = f(1) = 2 Arctan 1 = > et puisque f est impaire, pour x < 0,
7 e
f(x) = —f(—x) = ~3 (on peut aussi écrire que f est constante sur | — 0o, 0[ et donc que pour x < 0, f(x) =f(—1) = —z)

Donc,

T
1 = six>0
vx € R*; Arctanx + Arctan — = 27r
X

—zsix<0

On doit noter que la dérivée de f est nulle sur R* mais que f n’est pas constante sur R*.

T
2éme solution Pour x réel strictement positif donné, il existe un unique réel 0 dans ]O, z[ tel que x = tan® a savoir

0 = Arctanx. Mais alors,

1
Arctanx + Arctan <= Arctan(tan 0) + Arctan(cotan ) = Arctan(tan0) + Arctan (tan (g — 6))

7T s
=042 —0=-.
3 2

(car O et g — 0 sont éléments de ]O, g [)

1 1
3) cos?(Arctana) = TPy w—— =TT a De plus , Arctan a est dans }—g, g[ et donc cos(Arctana) > 0. On
1

V1 +a?

sin(Arctan a) = cos(Arctan a) tan(Arctana) =

en déduit que pour tout réel a, cos(Arctan a) = . Ensuite,

a

Vitad

a

VitaZ

Va € R, cos(Arctana) = et sin(Arctana) =

1
V1+a?

4) D’apres 3),

1—ab
VI+aZVv/1+b2’

ce qui montre déja , puisque ab # 1, que cos(Arctan a + Arctanb) # 0 et donc que tan(Arctan a + Arctanb) a un sens.
Immédiatement,

cos(Arctan a + Arctan b) = cos(Arctan a) cos(Arctan b) — sin(Arctan a) sin(Arctanb) =

a+b

tan (Arctan a + Arctanb) = .
1—ab

Maintenant, Arctan a + Arctanb est dans ]—7‘[, —7—; [ U ] —g, ; [ U } g, 7'[{.

T T
ler cas. Si ab < 1 alors cos(Arctan a + Arctanb) > 0 et donc Arctan a + Arctanb est dans }—z, 5 [ Dans ce cas,

b
Arctan a + Arctanb = Arctan ( ]a +ab> .

2éme cas. Si ab > 1 alors cos(Arctan a + Arctanb) < 0 et donc Arctan a + Arctanb est dans }—ﬂ, —g [ U ] ;,ﬂ[. Si de

s s
plus a > 0, Arctan a + Arctanb > -3 et donc Arctan a+ Arctanb est dans } 7 7'[{. Dans ce cas, Arctan a + Arctanb — 7t

T T a+b a+b
est dans }_E’ E[ et a méme tangente que Arctan ] 5 Donc, Arctana + Arctanb — 7t = Arctan ] , Ou encore

a+b a+b
Arctan a + Arctanb = Arctan ] + 5 + 7. Si a < 0, on trouve de méme Arctan a + Arctanb = Arctan ] + 5
—a —a

En résumé,
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Arctan atb siab< 1
1—ab

b
Arctan a + Arctanb = Arctan ]a+ 5 +msiab>Teta>0
a

Arctan atb —msiab>Tleta<0
1—ab

Exercice n° 3

COSz xX

Pour x réel, on pose f(x) = J Arcsin vt dt +J' Arccos V't dt.
0 0

y
La fonction t — Arcsin v/t est continue sur [0, 1]. Donc, la fonction y J Arcsin vt dt est définie et dérivable sur [0,1].

0

sin? x

De plus, x — sin? x est définie et dérivable sur R a valeurs dans [0, 1]. Finalement, la fonction x — J Arcsin v/t dt est
0
définie et dérivable sur R.

y
De méme, la fonction t — Arccos v/t est continue sur [0, 1]. Dong, la fonction y — J Arccos vt dt est définie et dérivable

2

0
sur [0,1]. De plus, la fonction x — cos”x est définie et dérivable sur R, a valeurs dans [0, 1]. Finalement, la fonction

COS™ X
X = J' Arccos V't dt est définie et dérivable sur R.
0

Donc, f est définie et dérivable sur R et, pour tout réel x,

f/(x) = 2sinx cosx Arcsin(Vsin? x) — 2 sin x cos x Arccos(V cos? x)

= 2sinx cos x (Arcsin(| sin x|) — Arccos(] cosx|)) .

s
On note alors que f est t-périodique et paire. Pour x élément de [O, z} , T/(x) = 2sinx cosx(x—x) = 0. f est donc constante

1/2 1/2 1/2
E}, f(x) =f (E) = J' Arcsin vt dt +J'

Arccos Vtdt = J' T dt = E Mais
2 4 0 o

T
sur {O —} et pour x élément de {O
2 ’ o 2 4

alors, par parité et m-périodicité,

sin? x cos? x

Arcsin vt dt + J Arccos vt dt = ;
0

VXGR,J
0

Exercice n° 4

X
1) 1ére solution. Pour tout réel x, vVxZ + 1> vVx2 = [x] et donc —1 < ———= < 1. Ainsi f1 est définie et dérivable sur

x2 +1
R, impaire, et pour tout réel x,

x2+1— X27x

2vx? +1 1 1

fi(x) = X = x Vx2+1
1(x) x2 +1 X2 (T4+%x2)vx2 +1
1+ x2
1

= ]-’——XZ = ArCtan/(X).

Donc il existe une constante réelle C telle que pour tout réel x, f1(x) = Arctanx + C.
x = 0 fournit C = 0 et donc,

Vx € R, Arcsin (;

) = Arctanx.
x2 4+ 1

T T
2éme solution. Pour x réel donné, posons 0 = Arctanx. 0 est dans }—z, 3 [ et x =tan®.

X tan 6
= =Vcos? 0tan® = cosOtanO (car cos® > 0)
VX2 +1 /1 +tan?0
=sin 6,
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et donc

f1(x) = Arcsin(sin 0) = 0 (car 0 est dans }—g, ; {)

= Arctanx.

2 1—x2

2) 1ére solution. Pour tout réel x, -1 < -1+ —— = ——
T+x2  1+x2

donc définie et continue sur R, dérivable sur R*. De plus, f, est paire. Pour tout réel x non nul,

< =142 =1 avec égalité si et seulement si x = 0. f, est

f,(x)_—zx(1+x2)—2x(1—x2)X -1 4 T 2
2 (1+x2)2 1 2\2 1+ Va2 T+
]_<1+x2>

ol ¢ est le signe de x. Donc il existe une constante réelle C telle que pour tout réel positif x, f2(x) = 2 Arctanx + C (y
compris x = 0 puisque f est continue en 0).
x = 0 fournit C = 0 et donc, pour tout réel positif x, f2(x) = 2 Arctan x. Par parité,

1—x2
Vx € R, Arccos | ——— | = 2 Arctan |x/|.
1+x2
. . . 3 T T
2éme solution. Soit 8 = Arctanx pour x réel donné. 0 est dans }—z, 5 [ et x = tan0.

1—x 1—tan?0
1 +z2 =1 +tan29 = cos® 0(1 — tan’ 0) = cos® 6 — sin? 0 = cos(29).
an

Donc

20510 € [o, E{
f2(x) = Arccos(cos(20)) = 2 ] = {
0

2 Arctanx six = 0 { 2 Arctanx six = 0
i T
2010 € }_E’

—2 Arctanx six <0 2 Arctan(—x) six <0

= 2 Arctan |x|.

3) La fonction x — Arcsinv/1 —x? est définie et continue sur [—1,1], dérivable sur [—1,1] \ {0} car pour x élément de
[—1,1], 1 —x? est élément de [0, 1] et vaut 1 si et seulement si x vaut 0).

est défini et positif si et seulement si x est dans | — 1, 1], et nul si et seulement si x = 1. f3 est donc définie et

continue sur | — 1, 1], dérivable sur ] — 1,0[U]0, 1[. Pour x dans ] — 1,0[U]0, 1[, on note ¢ le signe de x et on a :

x 1 —(1T4+x)—(1—x) 1 1 € 1 1

Fi(x) = — x - =— + = .
3(x) VIi—x2  /1—(1—x2) (14x)? 5 1—x1+]_x V1i—x2 21 —x2
1+x T+x
S'xe‘tdas]O][f’(x)*—] ! = —]Ac" /(x) Donc, il existe éel C tel que, pour tout x de [0,1] (pa
ixes ns 10, 1[, f} ST e 5 Arcsin . Dong, il existe un r que, pour tou , 11 (par
continuité en 0 et en 1) f3(x):—zArcsinx+ C. x =1 fournit C:;.Donc, pour tout x de [0, 1]
w1 . 1 /m , 1 )
f3(x) = 173 Arcsinx = 5 (z — Arcmnx) =5 Arccosx.
1
vx € [0,1], f3(x) = zArccosx.
Six est dans]—1,0[ f’(x)*ééf §Ac" /(x) Donc il existe éel C’ tel que, pour tout x de ] —1,0] (pa
i x est dan ,0[, 4 _2m_2rbm . Donc il existe un r que, pour tou ,0] (par

continuité) f3(x) = 3 Arcsinx + C’. x = 0 fournit g — ; = C’. Donc,
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vx €] —1,0], f3(x) = %Arcsinx + ;—t

4) f4 est dérivable sur 2 = R\ {—1;0} et pour x élément de 2, on a :

1 1 (x+1)—x 1 x—(x—1) 1
f(x) = —— -
4¥) x3]+L (x+1)2 - x? + x2 ]+(x—1)2
4x* (x+1)2 x2
_ 4x B 1 n 1 _ 4x n 4x ~0
TOAxA 4T 22 H14+2x 0 X2 +1—-2x A1 (k212 —4x2
f4 est donc constante sur chacun des trois intervalles | — oo, —1[, ] — 1,0[ et ]0, +oo[. Pour x > 0, f(x) = f(1) = 0. Pour
. 1 1 T T
—1<x<0, f(x) = tlﬂu{ll f(t) = Arctan 7~ (_E) + Arctan2 = 3 + 5 =T
t>—1 - .
Pour x < —1, f(x) = tgrpoo f(t) = 7 + i 0.

0 six €] — oo, —1[U]0, +oo[
nsix €] —1,0] )

x € R\ {=1;0), fa(x) = {

Exercice n° 5

1 1
0 < Arctan = + Arctan — < Arctan 1+ Arctan1 = — et

2 5

A

1 1 5ts 7
tan (Arctanz—}—Arctang) -2 5 =3

1 1 T 1 1 7 R 7 1 T
Ctomme Arctan 5 +Arctan 5 € [O, 3 [, on a donc Arctan 7 +Arctan 5= Arctan 5 De méme, Arctan 5 +Arctan 3 € [O, 3 [
e

tan <Arctan ; + Arctan %) =

et donc Arctang + Arctan% = Arctan1 = ;—t Finalement,

1 1 1 = I
Arctan 7 + Arctan 5 + Arctan 3= 1

(On va retrouver le résultat de I’exercice n°2 dans un cas particulier) Soient a et b deux réels positifs.

Exercice n° 6

Alors, Arctana € }0, g [, Arctanb € ]O, g[ et donc, Arctan a — Arctanb € }—g, g [ De plus,
tan(Arctan a) — tan(Arctan b) a—b

te A te _A te b = —
an{Arctan a retanb) 1+ tan(Arctan a) tan(Arctanb) 14 ab’

7'[7'[[
;

et donc, puisque Arctan a — Arctanb € }—E, 3

Va >0, Vb > 0, Arctan a — Arctanb = Arctan a-b .
14+ ab
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— = Arctan et 1) —(k—1)
k2 T+ (k—1(k+1)
k—1 et k41 sont positifs). Par suite, si n est un entier naturel non nul donné,

Soit alors k un entier naturel non nul. Arctan = Arctan(k + 1) — Arctan(k — 1) (puisque

n n+1
U, = Z Arctan Z (Arctan(k + 1) — Arctan(k Z Arctank — Z Arctank
k=T k=1

= Arctan(n + 1) + Arctann — ;—t

m T 3m

.. T
La limite de u,, vaut donc 5 + ST T1= 1

Exercice n° 7

1
1) f est définie et dérivable sur 2 =R\ {z}

2) Pour x élément de 2,

) 1 1 X2 1
2 _ _
V=12 * 1 IxArctan 5 g = e 1

e

1 B 1 x2 —1
2x—1  2x2x2 —2x+1°

f'(x) = 2x Arctan + (x

L
2x — 1

De plus, pour x non nul : f'(x) = 2xg(x) ou g(x) = Arctan

3) Pour x élément de 2\ {0},

') = — 1 _12x(2x3—2x2+x)—(x2—1)(6x2—4x—|—1)
I =T 1 2 2(2x2 = 2x +1)2
22X =2+ 1)+ 22X = TxE 4 Ax — 7_2x4—4x3+9x2—4x+1
N 2x2(2x2 —2x + 1)2 N 2x2(2x2 —2x + 1)2
Maintenant,
4 3 2 2 2 2 2 2 2\* 3
2XT =47+ —Ax+ 1 =2x"(x—1)"+7x" —4dx+1=2x"(x—1)"+7 x—7 +?>0.

1 1
Done, g est strictement décroissante sur | — oo, 0[, sur ]0, z[ et sur }z,—l—oo { En 400, g(x) tend vers 0. Donc ¢ est

T
strictement positive sur ] 2 —+—oo[ Quand x tend vers 3 par valeurs inférieures, g tend vers -3 + 7 < 0 et quand x tend

1
vers 0 par valeurs supérieures, g(x) tend vers +o0o. Donc g s’annule une et une seule fois sur Uintervalle }0, E[ en un

1 1
certain réel xo de }0, 3 [ g est de plus strictement négative sur ]xo, 7 [ et strictement positive sur ]0,xo[. Quand x tend
vers —o00, g(x) tend vers 0. Donc g est strictement négative sur | — oo, O[.

4) Enfin, puisque f’(x) = 2xg(x) pour x # 0, on a les résultats suivants :
1 1
sur ] — oo,0[, f' > 0, sur ]0,xo[, f' > 0, sur }xo, 3 {, f’ < 0, sur ]§’+OO[’ f’ > 0. Comme f’(0) =1 > 0, on a donc : sur

]—o0, xo[, f' > 0, sur }xo,%[, f’ < 0 et sur }1

1
2 +00 [, f’ > 0. f est strictement croissante sur ]—oo, xo] et sur ] > +oo[ et

est strictement décroissante sur [xo, 3 [

Exercice n° 8

1) Pour tout réel x de [—1,1], sin(2 Arcsin x) = 2 sin(Arcsin x) cos(Arcsinx) = 2xv/ 1 — x2.
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2) Pour tout réel x de [~1,1], cos(2 Arccosx) = 2 cos?(Arccosx) — 1 = 2x% — 1.

1T—x
2

Arccosx
2

3) Pour tout réel x de [—1, 1], sin? ( ) = %(1 — cos(Arccosx)) =

Exercice n° 9
1) Soit x € R.

CoSX = ] <:> Jk € Z/ x = Arccos (;) + 2k ou Jk € Z/ x = — Arccos <%) + 2k,

7 = (reeos (5 )+2nZ) (- Arccos (5 ) + 2m2).

2) Soit x € R.

sin(2x) = —;‘ & Jk € Z/ 2x = — Arcsin (%) + 2kmt ou dk € Z/ 2x = 7+ Arcsin (%) + 2kt

1 A w1 A
(E)EkEZ/X——EArcsm (4_1) +kmoudkeZ/x= E+§AICSIH (Z) + k.

3) Soit x € R.

tan(x) =3 & Jk € Z/ x = Arctan(3) + k7.

4) Une solution est nécessairement dans [—1,1] et méme dans [0, 1].

X
La fonction x +— Arcsin(x) + Arcsin (i) est continue et strictement croissante sur [0,1] en tant que somme de deux

X
fonctions continues et strictement croissantes sur [0, 1]. La fonction x — Arcsin(x) + Arcsin (z) réalise donc une bijection

21 T 2
de [0, 1] sur [O, ?] Comme 7 e {0, 3

} , ’équation proposée a une solution et une seule et cette solution est dans [0, 1].

. . (X Tt . : . (X 1
Si Arcsin(x) 4+ Arcsin (E) =7 alors sin (Arcsm(x) + Arcsin (E)) = ﬁ
L . . . . (X . A 27 27
Réciproquement, puisque x € [0, 1], 0 < Arcsin(x)+ Arcsin (E) < Arcsin(1)+ Arcsin 7) =3 Dans l'intervalle |0, 3|
il y a un nombre et un seul dont le sinus vaut _\/Z & savoir ;—t Donc, pour x dans [0, 1],
X s X 1 X2 x 1
. . ~ _ = . . . ~ - _~ ~ ) -
Arcsin(x) + Arcsin (2) ) & sin (Arcsm(x) + Arcsin (2)) 7 & xy/1 7 + > V1—x 7

o <1 —’;—2) . —x2)+x2\/<1 —’;—2) (1—x2) =5

(car le premier membre de I’équation initiale est positif)

2 2 4
2 (XN o P X
<:>x\/<1 4>(1 x)—z 4-1—2

2
& 16x? (1 —%) (1—x3) = (2x* —=5x2 +2)% et 2x* —=5x2 +2 >0

& 4x8 —20x° +16x* = 4x® — 20x° + 33x* —20x% + 4 et X2 g}%,z[

—V32 10++32 , 11
7 17 et x 42’2[

<:>17x4—20x2+4=0etx24%,2[@#6{10

10 —v/32
oy 32 =
i 17

/ 4
S x = 10 17\/_ (car x > 0).

http ://www.maths-france.fr 7 © Jean-Louis Rouget, 2021. Tous droits réservés.



11 11
5) Une solution est nécessairement dans [—z, z] . Soit donc x un réel de [—z, z] .
Arcsin(2x) = Arcsinx + Arcsin (X\/Z) = sin(Arcsin(2x)) = sin (Arcsinx + Arcsin (X\/Z))
2
E2x=x4/1— (X\/Z) +xV2V/1 —x2
Sx=00u1-2x2+2-2x2=2

(:)x:00u1—2x2+2—2x2+2\/(1 Cx2)(2—2x2) =4

&x=00u2\/(1-2x2) (2 22) = 144
Sx=0oud(dx* —6x2+2) = (4x? +1)?

7 7
x=0o0u32x?=7&x=00ux=4/—=oux=—/—
< " < " 32" 2
Réciproquement, pour chacun des ces trois nombres x, la seule implication écrite est une équivalence si x est dans —33

2 2
[ 7 14 16 1 T 7T
: : R = — < —_— = — i i 2 T3y S| )
(ce qui est le cas puisque <:|: 32> aSa (2> ) et de plus Arcsinx + Arcsin(xv/2) est dans [ 5 2} Or

/7 |7 |7 |7 /8 1 b
< . 7 . ke _ . ke . R . S _ 1
0 < Arcsin EY) + Arcsin ( £y X \/E) Arcsin £y + Arcsin 1 S 2 Arcsin e 2 Arcsin 572
¢ donc Arcsin |/ — + Aresin [ /= x v/2 G{OH}D & ité, Avcsin | —y/— | + Arcsin [ —y/ = x vZ | €
et donc Arcsin Y resin 3 3] e méme, par parité, Arcsin £y resin 3

7
[—z, 0} ce qui achéve la résolution.

6) Soit x € R. Arcsinx existe si et seulement si x € [—1,1]. Ensuite,

, 1 et 2xv/1 —x2 € [-1,1]

Arcsin(2xv/ 1 — x2) existe & x €

(—1,1]
sSxel-1,Netdx?(1—x?) e[0,1] & xe[-1,1] et 4x*(1 —x?) <1
sSxel-Letdx* —ax?>+1>0exe[-1,1et (2x* —1)2 >0
Sxel-1,1]

Pour x € [—1, 1], sin(2 Arcsin(x)) = 2sin(Arcsin x) cos(Arcsinx) = 2xv/1 — x2 = sin(Arcsin(2xv/1 —x2)), et de plus,
Arcsin(2xv'1 —x2) € [—g, E} Par suite,

2
x solution & x € [—1,1] et 2 Arcsin(x) € [—g, g]
& x € [—1,1] et Arcsin(x) € [—;—T, ;} = [_LZ’ LZ} )
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7) Par croissance de la fonction arctangente sur R, si x < 0, Arctan(x — 1) + Arctan(x) + Arctan(x + 1) < Arctan(—1) +

Arctan(0) + Arctan(1) = 0. En particulier, Arctan(x — 1) + Arctan(x) + Arctan(x + 1) # g Une solution est donc

nécessairement strictement positive.

Soit donc x un réel strictement positif.

Arctan(x — 1) + Arctan(x) + Arctan(x + 1) = g & Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1) = g — Arctan(x)
& Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1) = Arctan ()l()

& Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1) € } n [ et tan (Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1)) = J—(

7T

2’2
i x—D+(x+1) 1
E[e T—-x—Dx+1) x

2x = % et Arctan(x — 1) 4+ Arctan(x + 1) € }—T[ ﬂ[

& Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1) € }—g)

2—x2 2’2
& 2x* =2 —x? et Arctan(x — 1) + Arctan(x + 1) E]—g,g[ et x ¢ {0,\/2}
2 T T
S x = \/;et Arctan(x — 1) 4+ Arctan(x + 1) 6}—5,2{

(:}x—\/g(car Arctan (\/%—1) + (\/%4—1) :0,8...6}—§,§[).
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