Planche n° 8. Intégration sur un intervalle
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Exercice n°1

Etudier I'existence des intégrales suivantes

Do [T ) e e | (e (161) ) o mem [T
o J1 X X+ e
a) (+¥) J:OO (rT-wR)" a5 () ]+°° e VI d 6) (**) :mx—lnx dx
+00 Gin(5x) — sin(3 too oo o—x?
7) (*¥) L sin( Xls/sm( X 4 8) (**) Iy in_x] dx 9) (**) . e—|x| dx
*ok ] ! *ok ] ! st kosk ] 1
e e e I 12) ) |, K=

Exercice n° 2
Etudier l'existence des intégrales suivantes
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Etudier la convergence des intégrales impropres suivantes

Exercice n° 3
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Exercice n° 4
Existence et calcul de
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dx.
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Exercice n° 5 (Deux calculs de I = J In(sinx) dx.)

0
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1) (** I) En utilisant | :J In(cosx) dx, calculer I (et J).
ngl k7t
2) (*** I) Calculer P,, = sin I (commencer par P2) et en déduire I.
k=1

Exercice n° 6 (** I)

1
En utilisant un développement de T calculer J

Exercice n° 7 (*¥** I)
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Calculer J
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Exercice n° 8

1) (** I) Trouver un équivalent simple quand x tend vers +oo de e’ J

T cosx

dx ~ —Ina.
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2) (***) Montrer que J
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3) (*) Montrer que L B+ a2 dx a—+oo a2’

Exercice n°9 (*¥**)
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Etude compléte de f @ x — J — dt.
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Exercice n° 10 (***)

+oo (_] )E(x)

Convergence et calcul de J dx.

1 X

Exercice n° 11 (**)

0 Int

X
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e v dt.

Soit f définie, continue, positive et décroissante sur [1,+oo[, intégrable sur [1, +ool.

Montrer que xf(x) tend vers 0 quand x tend vers +oo.

Exercice n° 12 (***)

Soit f de classe C? sur R a valeurs dans R telle que f2 et (f”)? soient intégrables sur R. Montrer que f'? est intégrable

oo 2 oo
sur R et que (J+ 2(x) dx) < (J+ 2(x) dx) (J

© Jean-Louis Rouget, 2015. Tous droits réservés.

2 (x) dx). Cas d’égalité ?
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